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 លីមីត្នៃអៃុគមៃ៍
 

I.   មមម ៀៃសមខេប
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  2. លីមីត្នៃអៃុគមៃ៍ជួបប្បទះញឹកញាប់ 
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  II.  លំហាត្់គំ ូ
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            គ.    
 

2
1 1

1
liml

1
im
 




   x    x

x
f x

x
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1

lim 1 2


 
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x    និង   
2

1
lim 1 0


 
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x         
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2

1 0 x       ចំប ោះ  0  x     

         ដូបចនោះ   
1

lim 


 
   x

f x               

    3.គណ លីមីតខាងបត្ោម   : 

          ក. 
1

1
m

1
li




x

x

x
         ;         ខ. 
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2
im

2

8
l


 
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x

x
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0

1
li

1
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sin x

  

x

x x     

             ចបមលើយ     
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1 1
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32

2
im
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8
l


 
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      បយើងដឹងថា   3 3 2 2    a b a b a ab b      
      ដូបចនោះ   3 28 2 2 4    x x x x     

      តាង  
  

   3 2

2 2 2 22 2

8 2 2 4 2 2

    
 

     

x xx
f x  

x x x x x
    

                
   2

2 4

2 2 4 2 2

 


    

x

x x x x
        

                                          
   2

2

2 2 4 2 2




    

x

x x x x
          

                                         
  2

1

2 4 2 2


   x x x
      

     
  3 22 2

lim l
2 2 1 1

8 482 4
im

2 2 

 
 

    x x

x

x x x x
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 គ. 
0

1
lim

1



  

x

x x

sinx
   

     តាង  
  

 

1 1 1 11 1

1sin sin 1x x

       
 

  

x x x xx x  
   f x

x x
    

           
 

2

   1 1sin xx

x

x


  
   

      
 1 1sin

2

x
 

  

x
  

x x
        

  
 0 0

lim lim
sin

2

1 1x 

 
  
   
 

x x

x
f x   

x x
        

              
 0 0

lim lim
2

1sin 1x 
 

  x x

x
    

x x
     ;  

0 0

sin
lim lim

sin
1

x

x 

 
  

 x x

x

x
    

                1           
             4.គណ   2 24lim 1 1


  

    x
x x      

  បយើងបឃើញ  24lim 1     





  
    x

x ;  2lim 1





   
    x

x        

ជារាងមិនកំណត់      
x    បយើងឧបមា 1x    

2 2

2 2

1 1
4 1 4 4

 
     

 
x x x

x x
     

បោយ 1x   ; x x   និង 2

2

1
4 1 4  x x

x
    

ដូចគាន ដដរ 2 2

2 2 2

1 1 1
1 1 1 1

 
       

 
x x x x

x x x
   

ដូបចនោះ       2 2

2 2

1 1
4 1 1 4 1       f x x x   x  x

x x
      

                       
2 2

1 1
4 1

 
     

 
x   

x x
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lim





 
    x

x     និង  
2 2

1 1
4 1 2 1 1lim



 
       

 
    x
   

x x
   

  វបិាក  lim





 
    x

 f x    

          5.កំណត់លីមីតត្តង់  1   ននអនុគមន៍ f   កំណត់បលើ  \ 1; 1      

 បោយ     2

3 1
 

1






x
 f x

x
   

 ក.    2

1 1
  3 1 4lim lim 1 0

 
    

   x     x
x  ; x   

    ខ.សិកាសញ្ញា  នន 2 1x     បោយបត្បើតារាងខាងបត្ោម 

                                                     
                                                                    
    គ.  2

   1

   1

li  m  1 0
x

x







 x     និង   2

    1

    1

li  0m 1
x

x






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                     វបិាក  
    1

    1

lim
x

x






  f x      និង     
    1

    1

lim
x

x






  f x     

       6.  លំហាត់គំរ ូ

 ក. គណ  
0

sin5
lim

5

x

xx
       បយើងតាង 5X x   

      បគបាន 
0

sin
1lim

X

X


X
   

      ដូបចនោះ  
0

sin5
lim 1

5

x

x


x
      

 ខ. គណ   
4 4

2sin 2sin

lim l
4

4 4

m
4

i
 


   

    
   

   
    

   

π π
x x

π π
x x

π π
x x

    

              តាង  ;   
4

 
π

X x  
4


π
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     ដូបចនោះ 
0

4

2sin
sin

lim lim
4

2 2 1 2

4




 
 

        
 

 
 
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π X
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 គ. គណ   
  0 0

5 5

5 5 5

2sin52sin5
lim

5 5 5
lim

xx

 

  


     



x x

x  

x x   x  
      

                       
0

2sin5 5 5
lim


  


         x

x  x  
 

x
       

             
0 0

sin5
lim(10 ) 5 5

5
lim

x 
    

x

x
x  

x
      

                                 10 2 5 20 5         

 ឃ. គណ  
3

3
li

3

m





π

x

 cosx sinx

π
x

    

  បយើងបាន  3 1
3 2

2 2

 
    

 

 
 cosx sinx cosx sinx     

                                                            2
3 3

 
  

 

π π
   sin cosx cos sinx      

        2sin 2sin
3 3

   
       

   

π π
   x x       

   
3 3

3 3

33

lim lim 2
 

 
 
  

 
   

 
 

 

 
 
 

π π
x x

π
sin x

 cosx sinx 
       

ππ
xx

  

   តាង ;
3 3

  
π π

X  x    x   ំបោយ    0X    

                         ដូបចនោះ 
0 0

3

lim li
3

2 2

3

m 2lim
 



  
     

    
 


π X          X

x

 cosx sinx sinX sinX
       

π X X
x
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       7. លំហាត់គំរ ូ

               ក.គណ  
0 2

m
2

l
1

i




x

cos x

x
      បយើងតាង 2X x       

          
0 0 0

lim lim li
1

0m
11

  

  
   

X X X

cosXcosX cosX
     

X X X
             

               ខ.គណ  
2

1
2

l

2

im


 
  

 

 
 

 

π
x

π
cos x

π
x

  

                 បយើងតាង 
2

 
π

  X x    ;  បបើ 
2


π

x      ំបោយ 0X    

                  ដូបចនោះ 
0 0

2

1
1 12

lim lim lim 0

2

 


 
        

 
 

 

π X X
x

π
cos x

cosX cosX

π X X
x

                     

             គ. គណ  
 

  

 

2

0 0
lim lim

1 11

1 1 

 


 x x

cosx cosxcos x

x cosx x cosx
   

                  1 0 cosx        ឬ 1 cosx    ឬ 2 , x π kπ  k    

      បយើងបាន 
 

 2

0 0 0
lim lim lim

11 1
0

1  

 
   

x x x

cosxcos x cosx
 

x cosx x  x 
          

        8.លំហាត់គំរ ូ

               គណ លីមីតខាងបត្ោម :               

a.  2lim



     x

x lnx               b.  2lim 



    x 

x lnx                                                                      

               c.  
0

lim


 
 
   x

lnx

x
                         d.  

3

2
lim 

     x

lnx

x
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      ចបមលើយ 

a. តាង   2 f x x lnx     

     2lim





 
     x

x  និង lim





 
     x

x        

 ដូបចនោះ   lim





 
     x

f x          

b. តាង   2 f x x lnx      
2lim





 

     x
x    និង  lim





  

     x
lnx         

  វាមានរាងមិនកំណត់    

                        2 2

2
1
 

    
 

lnx
f x x lnx x

x
     

    2 2

2
lim lim lim. 1

    

 
   

     x     x    x

lnx
x lnx x

x
  

         
2

1 m 0li





 
    

     x

lnx
                        

x
    

               

c. តាង   
lnx

f x
x

      កំណត់បលើ  0,     

   
0 0 0 0 0

lim lim lim lim
1

li
1

m
       

 
     

 x   x   x   x   x
f x   f x lnx lnx

x x
   

            
d. តាង  

3

2

( )


lnx
 f x

x
     កំណត់បលើ  0,     

   3lim ( )



    x

lnx        និង  2lim


 
    x

x   

វាមានរាងមិនកំណត់  


   

បដើបមបើគណ លីមីតបនោះបយើងតាង   
3

2x X  ដូបចនោះ
2

3X = x       
និង lim


 

     x
X   
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                   

3

3
3 332

2 33

2

3

( ) 32

2

 
 

          
    

 
 

 lnX
lnX lnX

f x
X X

X

          

           
3 3

2
lim

3
lim

x  

   
    

       X

lnX
f x

X
   

ដត lim 0



     X

lnX

X
  

ដូបចនោះ   0lim



     x

f x    
      
  9.លំហាត់គំរ ូ

   a.  lim 1


 x

     x
    e x                         b.  

2
lim



x

     x

e

x
    

              c.    
0

lim




x x

x

e e

x
                               d.  lim

1



x

     x

e

x
     

           ចបមលើយ   
a. តាង   1  x

f x e x    
 ;lim lim 1

 
 

 
     x

     x      x
e            x   

  វាមានរាងមិនកំណត់     

   
1

1 1
 

      
 

x x

x x

x
   f x e x e

e e
  

  lim li
1

1m
  

 
   

 

x

x x     x      x

x
f x e

e e
   

                     lim li
1

1m
  

 
    

 

x

x x     x      x

x
e

e e
    

       1
0 ;lim li 0m

  
 

x x     x      x

x
               

e e
   

      1
1 1 ;lim lim

 


 

 
    

 

x

x x     x      x

x
           e    

e e
    

         ដូបចនោះ   lim





 
     x

f x    
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b. 
2

lim


x

     x

e

x
    

  តាង   2 2

1
   

x
xe

 f x e
x x

      

  ដត  lim 0


x

     x
e     និង 

2
lim

1
  0




     x x
   

  ដូបចនោះ   0lim



     x

f x    

c. តាង  



x x

e e
f x

x
   

  
0 0 0 0

lim lim lim li
1

m( )




   


   

x x
x x

 x x x x

e e
f x e e  

x x
  

 
0
(li ) 2m 


 x x

x
e e    និង  

0

0

1
lim
x

x






 
x

       

 បយើងបាន   
0

0

lim
x

x






 f x      

 
0

lim( ) 2
x




 x x

e e    និង  
0

0

l m
1

i
x

x






 
x

      

បយើងបាន  
0

0

lim
x

x






 f x       

d.  តាង  
1 1

  
x x

e e
f x

x x x
    

 lim lim lim
1

    

 
   

 

x

   x    x    x

e
f x

x x
  

          ដត lim
x




 
x

e

x
   និង 1

lim 0
x

 
  
 x

  

                               បយើងបាន  lim





 
     x

f x    
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មេ ីមវ ៃិខ  ប្ែីមីទីវនៃអៃុគមៃ៍
 

I.  មមម ៀៃសមខេប

  1.មេ ីមវនៃអៃុគមៃ៍ 
    a.របូមនតបលើបដរបីវ   

ដដនកំណត់ននអនុគមន៍ 
 

           

 
 
 
 

         
 

 
  
 

 
  

 
     

 

 
  

 
         

 

 
      

 
           

 

 
      

 
 

          
 

 
 

 
 

 
 

 

  
 

 
 

           និង             
 
 

 
√  

 
 

 √ 
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លកខខ័ណឌ  

 

 
អនុគមន៍ 

 
អនុគមន៍មានបដរបីវ
កំណត់បលើចប ល ោះ   

 
អនុគមន៍   និង   មានបដរបីវ 

បៅបលើចប ល ោះ   និង   ចំនួនបថរ 
 

    
 

      

    
 

          

    
 

     

 
អនុគមន៍   និង   មានបដរបីវ 

បៅបលើចប ល ោះ   និង     បលើ   
 

 

 
 

 
 

  

  
 

 
 

 
 

 

 
         

  
 

 
អនុគមន៍បណ្ដា ក់:   មានបដរបីវបលើ  , 

  មានបដរបីវបលើ      
 

 
     

 
 

 
            

 
 

    មានបដរបីវបលើ   ,       បលើ   
 
 

 
 

√  
 

 
  

 √ 
 

 
-បបើ   ជាចំនួនគត់    ,   មានបដរបីវបលើ   
-បបើ   ជាចំនួនគត់    ,   មានបដរបីវ និង     
 បលើ   
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 b.បដរបីវ ននអនុគមន៍ត្តីបោណមាត្ត 

 

 
ដដនកំណត់ 

 
     

 
      

 
 
 

         
 

 
     

 

 
      

 
     

 

 
     

 

          
 

 
         

 
     

 

 
        

 

     
 

 
 

                  
 

 
     

 

 
            

 

     
 

  
     

 
       

 
  

     
 

 
        

  
 

     
 
 

 
 

  (       )  
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   (       )  
  

     
 

 

 

C.បដរបីវ ននអនុគមន៍អិុចសបូណង់ដសែល និង បោោរតីបនដព 

 
ដដនកំណត់ 
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    2.ប្ែីមីទីវនៃអៃុគមៃ៍ 
      a.ត្ពីមីទីវននអនុគមន៍ជួបត្បទោះញឹកញាប់ 

 
អនុគមន៍      

 

 
ត្ពីមីទីវ      

 
        

       
 

 
       

 
 

          
 

 
 

               
 

 
     

    

   
   

 
 

     
 

√ 
 

 

 
      √    

 
 

     
 

  
 

 

 
      

 

 
   

 
 

     
 

   
         

 

 
      

 

         
   

 

     
 

 
 

 

 
       | |    
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  b.ត្បមាណវធីីបលើត្ពីមីទីវ 

 
អនុគមន៍ 

 

 
ត្ពីមីទីវ 
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√ 
 

 

 
 √  

 

II.  លំហាត្់គំ ូ
     1.គណ បដរបីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម : 

ក.                             ខ.             

គ.     √                            ឃ.          √      

ចបមលើយ 

ក.                    បយើងបាន             

ខ.                        បយើងតាង        ឬ      

                                              
                         ឬ                     

គ.      √      បយើងតាង         ឬ        

          √               
  

 √ 
 



22 
 

          √      បយើងបាន       
  

 √    
 

 

√    
 

ឃ.          √         បយើងបត្បើរបូមនត                 

          √          
  

 √    
   

 

√    
 

              (  √    )   (  
 

√    
) 

                 (  √    )  
 (√      )

√    
 (  √    ) (  

 

√    
) 

        (  √    )(√      )

√    
 

(  √    )
 

√    
  

     2. គណ បដរបីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម : 

  ក.                            ខ.              

  គ.                   ឃ.                  

   ចបមលើយ 

  ក.             មានរាង       បោយ           

            បគបាន (  )
 
      

                                                
              

              ខ.                មានរាង    (    )បោយ         

     តាមបដរបីវននអនុគមន៍បណ្ដត ក់បយើងបាន 

                                [    (    )]     
            (  )                
             គ.          (  )  [   (  )]

 
                          

                 កនុងសំណួរ ខ បយើងបាន                               

                                                                            (  )                  
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            ឃ.                   

                    បយើងបត្បើរបូមនត               និង                 

                         
                                     
                                                
                                                 

      3.គណ  បដរបីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម 

  ក.                             ខ.      
   

    
 

             គ.                           ឃ.      
     

    

             ចបមលើយ 

             ក.                 បយើងបាន                          

             ខ.      
   

    
  ប ោះ       

                

       
 

           ដូបចនោះ        
            

       
  

             គ.                     បយើងបាន          
 

 
 

    

 
    

             ឃ.      
     

   បយើងបត្បើរបូមនត   ( 

 
)
 
 

       

    

                    
(  

 

 
)            

   
           

   
         

   
 

      4.គណ បដរបីវបនតប ទ ប់ននអនុគមន៍               

  ចបមលើយ 

  បយើងបឃើញ        (    )
   បោយ           និង           

                         (    )
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                  (     )
 
               

                                           
                               

                               
                     
      ចំប ោះ                           

       5. គណ បដរបីវននអនុគមន៍         
    

   
   

    ចបមលើយ 

          
    

   
      បយើងតាង      

    

   
  

  បយើងបាន         (    )           
     

    
  

           
    

   
                

             

      
 

  

      
  

          

  

      

    

   

 
  

           
  

       6. គណ បដរបីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម 

  ក.           ខ.           

  គ.      
  

    ឃ.      
 

    

  ង.            ច.          
 

 
    

ចបមលើយ 

 ក.                                          

 ខ.                                          

 គ.      
  

                     
          

   
        

    

     ដូបចនោះ         
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 ឃ.      
 

                     
      

         
 

       

     
   

     ដូបចនោះ          
   

    

 ង.                                      

                                                
                           
       ដូបចនោះ                    

    ច.          
 

 
  បយើងតាង        

 

 
  និង       

 

    

                                          
 

      
 

 
   

     7.  បបើ                 កំណត់ត្ពីមីទីវននអនុគមន៍      

          ដដល វាយកតនមល 4 ចំប ោះ     ។ 

 ត្ពីមីទីវទូបៅ       
  

 
 

  

 
         

            
 

 
 

 

 
       បយើងបាន   

  

  
    

    ដូបចនោះត្ពីមីទីវត្តកំូណត់គឺ      
  

 
 

  

 
      

  

  
  

      8. រកត្ពីមីទីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម : 

 ក.         
 

                      ខ.      
 

      
 

 គ.      
 

√    
                  

 ចបមលើយ 

  ក.         
 

            ត្ពីមីទីវនន    គឺ    

 
  

                   ត្ពីមីទីវនន   

   គឺ   

 
  

       បយើងបានត្ពីមីទីវនន      
  

 
 

 

 
   

  ខ.      
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(    )
       ដូបចនោះ       

 

    
     

            ឬ         
 

   
     

  គ.      
 

√    
   បយើងតាង                            

            
  

 √    
 

     

 √    
 

       ដូបចនោះ      √        

    9. រកត្ពីមីទីវននអនុគមន៍ខាងបត្ោម : 

 ក.      
 

   
                     ខ.      

    

      
 

 គ.      
 

     
                     ឃ.      

   

 
 

ចបមលើយ 

ក.      
 

   
     តាង          និង           

             
     

    
 

     ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវ នន      គឺ          |   |     

     ចំប ោះ            |   |       បគោចបាន 

                        
            ខ.     

    

      
        បយើងតាង             និង             

                    
     

    
    ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវនន        គឺ        |      |     

              ដតចំប ោះត្គប់                

   ដូបចនោះ                      

            គ.      
 

    
    តាង           និង       

 

 
  

                     
     

    
    ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវនន      គឺ         |   |     
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                             ដូបចនោះ                 

                                ដូបចនោះ                 

         ឃ.      
   

 
  តាង          និង       

 

 
  

                              បយើងបាន      
 

 
         

      10. គណ ត្ពីមីទីននអនុគមន៍ខាងបត្ោម 

            ក.                                  ខ.                     

            គ.                

           ចបមលើយ 

           ក.                 តាង            និង            

                     
 

 
             ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវនន      គឺ    

                     
 

 
             

            ខ.                      តាង            និង            

                បយើងបាន                   ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវនន      គឺ  

                                  
            គ.                 តាង            និង           

                បយើងបាន      
 

 
             

                ដូបចនោះ ត្ពីមីទីវនន      គឺ      
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 ចំៃួៃកុំផ្លិច
I.  មមម ៀៃសមខេប
 -ចំនួនកំុផលិច        បៅថាទត្មង់ពីជគណិតននចំនួនកំផលិច។ 

    បៅថាដផនកពិត ប ើយ   បៅថាដផនកនិមិតត ដដល   និង   ជា 

  ចំនួនពិត និង       ។ 

 -បបើ            និង             ប ោះបគបាន 

                         និង            
                                
                                
                                           
 -ចំនួនកំផលិចឆ្លល ស់ននចំនួនកំុផលិច         តាងបោយ  ̅       

 -ចំនួនកំផលិចផទុយននចំនួនកំុផលិច         តាងបោយ   ̅         

 -បបើបគមានចំនួនកំុផលិច         ប ោះម ូឌុលនន   តាងបោយ  

                 | |  √       
 -បបើ   ជាចំនួនកំុផលិចប ោះ | |  | ̅|  |  |  

 -បបើ    និង    ជាចំនួនកំុផលិចប ោះបគបាន |     |  |  |  |  | 

  |
  

  
|  

|  |

|  |
          |     |  |  |  |  |  

 -វុចិទ័រ   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ ជារបូភាពននចំនួនកំុផលិច   តាង   ជាមំុតូចបំផុតនន     ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗   

    បៅថាោគុយម ង់ននចំនួនកំុផលិច   ។ បដើមបគីណ មំុ   បយើងត្តវូបោោះ 
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 ស្រាយត្បព័នធសមីោរ : 

 {

     
 

√     
 

 

 

     
 

√     
 

 

 

  

                  បៅថាទត្មង់ត្តីបោណមាត្តននចំនួនកំុផលិច        

-បបើ                     និង                     ប ោះបគបាន 

                                     
     

  
 

  

  
                          

                                              ;   ជាចំនួនគត់រុឡឺាទីប 

                                    (ត្ទីសតបីទដឺម័រ)(Moivre) 

 -បបើ                 ជាចំនួនកំុផលិចមិនសូនែ ប ើយ   ជាចំនួនគត់វជិជមាន 

            ប ោះ   មាន   ឬសទី   គឺ                  

II.លំហាត្់គំ  ូ
 1.គណ                     និង   

  
  

    ក.                              ខ.    √   √           √   

    គ.       √             √   

    ចបមលើយ 

    ក.             
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   ខ.    √   √           √   

             (√   √ )  (  √ )  √    
        (√   √ )— √  √   √   √  
       √    √   
      (√   √ )(  √ )  (√ )(  √ )  ( √ )(  √ )  
              √    (√ )

 
    √    

             

  
 

(√   √ )

(  √ )
 

(√   √ )(  √ )

(  √ )
 

  √  ( √ )(  √ )

   
 

                (  √   )

  
     

√ 

 
  

គ.       √             √   

          (   √ )  (   √ )      
          (   √ )  (   √ )     √   
         (   √ )(   √ )      (√ )

   
                    
       

  
  

(   √ )

(   √ )
 

(   √ )(   √ )

(   √ )(   √ )
   

               ( √ ) ( √ )
 

 
 

    √   

 
 

    √ 

 
  

           

 
  

 √ 

 
  

2.សរបសរចំនួនកំុផលិចខាងបត្ោមជាទត្មង់ពីជគណិត       

   ក.   
√   √ 

√   √ 
   ខ.                

   គ.            ឃ.   
    

   
  

   ចបមលើយ 

   ក.   
√   √ 

√   √ 
 

(√   √ )(√   √ )

(√   √ )(√   √ )
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   ខ.                            

           
   គ.            

 បយើងបត្បើឯកលកខណោះភាព                         

                                       
                        
 បយើងបាន            

   ឃ.    
    

   
 

           

          
 

           

    
  

                  

 
 

  

 
 

  

 
    

3.សរបសរចំនួនកំុផលិចខាងបត្ោមជាទត្មងត្តីបោណមាត្ត 

   ក.   √      ខ.        

   គ.      √   ឃ.    
 

 
  

√ 

 
  

   ចបមលើយ 

    ក.   √      
√ 

 
  

 

 
   

 បយើងោចទាញបាន      
√ 

 
  និង      

 

 
  ឬ    

 

 
  

 ដូបចនោះ     (   
 

 
     

 

 
)  

 បយើងបាន   មានម ូឌុល   និង ោគុយម ង់  
 
  

 របបៀបមយ ងបទៀតតាមរមូនត 

   √(√ )
 
    √     

      
 

 
 

√ 

 
            

 

 
 

 

 
  បយើងបាន   

 

 
  

 ដូបចនោះ    (   
 

 
     

 

 
)  
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    ខ.        

          √      √  

 {
     

 

 
 

 

√ 
 

√ 

 

     
 

 
 

 

√ 
 

√ 

 

           
 

 
  

 ដូបចនោះ   √ (   
 

 
    

 

 
)  

    គ.      √    

   √  (√ )
 

 √     

 {
     

 

 

      
√ 

 

            
 

 
  

 ដូបចនោះ        ( 
 

 
)      ( 

 

 
)   

   ឃ.    
 

 
  

√ 

 
  

    √( 
 

 
)
 
 (

√ 

 
)
 

 √
 

 
 

 

 
 √     

  {
     

 
 

 

 
  

 

 

     
√ 

 

 
 

√ 

 

           
  

 
  

    ដូបចនោះ       
  

 
     

  

 
  

4. បគមានចំនួនកំុផលិច   
     

   
  

    បគបោយ        និង       

 ក. សរបសររាងពីជគណិត   ជាអនុគមន៍នន   និង     

 ខ. រកទំ ក់ទំនងរវាង   និង   បដើមបបីោយ   ពិត 

 គ. រកទំ ក់ទំនងរវាង   និង   បដើមបបីោយ   និមិតត 
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         ចបមលើយ 

 ក. សរបសររាងពីជគណិត   ជាអនុគមន៍នន   និង   

       
        

      
 

            

        
 

                                  

                      

            
                                       

           

            
                 

         
  

         

           

 ខ.   ពិត លុោះត្តាដត ដផនកនិមិតតបសមើ     ឬ              

              និង  (    និង     )   

     ដូបចនោះ ទំ ក់ទំនងរវាង   និង   បដើមបបីោយ   ពិត គឺ 

             និង (    និង     ) 

 គ.   និមិតត លុោះត្តាដត ដផនកពិតបសមើ    ឬ               

              និង  (    និង     )  

     ដូបចនោះ ទំ ក់ទំនងរវាង   និង   បដើមបបីោយ   និមិតត គឺ 

                   និង  (    និង     ) 

5. ក. បោោះស្រាយបៅកនុង   សមីោរ     √       

        បយើងតាងបោយ    ឬសរបស់សមីោរដដលដផនកនិមិតតវជិជមាន 

        និង តាងបោយ    ឬសមួយបទៀត។ 

    ខ. a.កំណត់ម ូឌុល និង ោគុយម ង់ននចំនួនកំុផលិច    និង    

        b.កំណត់ម ូឌុល និង ោគុយម ង់ននចំនួនកំុផលិច (  

  
)
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          ចបមលើយ 

  ក. បោោះស្រាយបៅកនុង   សមីោរ     √       

        ( √ )
 
               ( √ )

 
 (  √ )

  

         
 √    √ 

 
 √   √    

         
 √    √ 

 
 √   √   

   ខ.a.កំណត់ម ូឌុល និង ោគុយម ង់    និង    

         √   √    ;   |  |     √      

      និង {      
√ 

 

      
√ 

 

            
 

 
   

      បយើងបានទត្មង់ត្តីបោណមាត្តនន     (   
 

 
    

 

 
)  

         √   √            |  |     √      

      និង  {       
√ 

 

       
√ 

 

         
 

 
   

     បយើងបានទត្មង់ត្តីបោណមាត្តនន      (     
 

 
       

 

 
 ) 

      b. កំណត់ម ូឌុល និង ោគុយម ង់នន (  

  
)
    

        

  
 

  

  
                          

        

  
 

 

 
    (

 

 
   

 

 
 )      (

 

 
  

 

 
 )        

 

 
     

 

 
  

     (  

  
)
 

 (   
 

 
     

 

 
)
 

             

     (  

  
)
   មានម ូឌុល |(  

  
)
 
|      និង ោគុយម ង់បសមើ    
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6. កំណត់       និង       ជាអនុគមន៍នន      និង     ។ 

    ចបមលើយ 

    បយើងបត្បើត្ទីសតបីទដឺម័រ :                                

        បយើងបាន                             

    មយ ងបទៀត                                   

                                                                   
    បត្ ោះ                          

                  (                )   (                ) 
    បយើងបាន                                               

                                                
                                 (       )           
                                            
7.  ក.គណ      ចំប ោះតនមលននចំនួនគត់រឡឺាទីប     ។ 

     ខ.ទាញយកតនមល        

     ចបមលើយ 

     ក. ចំប ោះ                          

         ចំប ោះ                              

         ចំប ោះ                                       

         ចំប ោះ                                     
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         ចំប ោះ                                     

         បយើងបឃើងមានខួបបសមើ 4 សត្មាបសវតីននសវយ័គុណរបស់   

         ដូបចនោះ បបើ      ចំប ោះ   ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិជមានប ោះ       

               បបើ        ចំប ោះ   ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិជមានប ោះ         

     បបើ        ចំប ោះ   ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិជមានប ោះ          

     បបើ        ចំប ោះ   ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិជមានប ោះ          

   ខ.ទាញយកពីលទធផលខាងបលើគណ        

     តាមវធីិដចកអឺឃលដី         បោយ   បយើងបាន 

                   ដូបចនោះ             ដដល       

     វបិាក          

8.បោោះស្រាយបៅកនុងសំណំុចំនួនកំុផលិច   សមីោរ 

     (    )(    )    
 បោយគិតដល់        

     (     )(      )    
                  (   √ )(   √ )    
 បយើងបានឬសរបស់សមីោរ 

                            √            √  
9.បគកំណត់បៅកនុងសំណំុចំនួនកំុផលិច   សមីោរ 

               
 ក.កំណត់ចំនួនពិត       បដើមបបីោយ 

                           
                   (បត្បើឯកលកខណោះភាព                      ) 
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       (        )                          
                                

  បោយត្បដូចបយើងបាន {
   

      
      

    

      ឬ   {
   

    
   

     

               (       ) 
  ខ.បោោះស្រាយសមីោរ        

                              (       )    
                      ឬ           
                      ឬ           
                      ឬ        ( √ )

  
                      ឬ       √  ឬ       √  
                                         ឬ       √  ឬ      √  
  ចបមលើយរបស់សមីោរគឺ : 

                          √               √  
  គ.សរបសរជាទត្មង់ត្តីបោណមាត្ត ឬសរបស់សមីោរ     

                                 
         √   (

 

 
  

√ 

 
)   (   

 

 
     

 

 
 ) 

         √   (
 

 
  

√ 

 
)         
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មោៃិក 
 

I.មមម ៀៃសមខេប 

 1.ប៉ា រ៉ា បូល 

    ក.សមីោរសតង់ោននបា រា បូលដដលមានកំពូលជាគល់អ័កសកូអរបោបន 

កំពូល កំណំុ ប ទ ត់ត្បាប់ទិស សមីោរសតង់ោ ពណ៌  
 
 

 0,0  

 
 

 ,0p  

 
 

x p   

 
 

2 4y px  

 អ័កសឆលុោះជាអ័កសោប់សីុស 
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
   ទិស 0x   
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
   ទិស 0x   

 
 

 0,0  

 
 

 0, p  

 
 

y p   

 
 

2 4x py  

 អ័កសឆលុោះជាអ័កសអរបោបន 
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
   ទិស 0y   
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
   ទិស 0y   
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   ខ.សមីោរសតងោននបា រាបូលដដលមានកំពូលខុសពីគល់អ័កសកូអរបោបន 

 
កំពូល 

 

 
កំណំុ 

 
ប ទ ត់ 

ត្បាប់ទិស 

 
សមីោរសតង់ោ 

 
ពណ៌  

 
 ,h k

 

 
 ,h p k

 

 
x h p   

 
   

2
4y k p x h  

 

 អ័កសឆលុោះជាអ័កសបដក 
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
  ទិស 0x   
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
  ទិស 0x   

 
 ,h k

 

 
 ,h k p

 

 
y k p   

 
   

2
4x h p y k  

 

 អ័កសឆលុោះជាអ័កសឈរ 
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
  ទិស 0y   
 0p  បា រា បូលដបរភាពផតបៅរក 
  ទិស 0x   

  2.មអលីប 
     ក.សមីោរសតង់ោននបអលីបដដលមានផចិតជាគល់អ័កសកូអរបោបន 

ផចិត អ័កសធំ កំណំុ កំពូល សមីោរសតងោ 
 

 0,0  
 

បៅបលើអ័កស 
ោប់សីុស 

 
 ,0c  

 
 ,0a  

2 2

2 2
1

x y

a b
   

0a b  ដដល
2 2 2c a b   

 
 0,0  

 
បៅបលើអ័កសអរបោបន 

 
 0, c  

 
 0, a  

2 2

2 2
1

x y

b a
   

0a b  ដដល
2 2 2c a b   
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     ខ.សមីោរសតង់ោននបអលីបដដលមានកំពូលខុសពីគល់អ័កសកូអរបោបន 

ផចិត អ័កសធំ កំណំុ កំពូល សមីោរសតងោ 
 

 ,h k  
 

ជាអ័កសបដក 
 

 ,h c k  
 

 ,h a k  
   

2 2

2 2
1

x h y k

a b

 
   

0a b  ដដល
2 2 2c a b   

 
 ,h k  

 
ជាអ័កសឈរ 

 
 ,h k c  

 
 ,h k a  

   
2 2

2 2
1

x h y k

b a

 
   

0a b  ដដល
2 2 2c a b   

  3.អ ៊ីពែបូល 
     ក.សមីោរសតង់ោននអីុដពបូលដដលមានផចិតជាគល់អ័កសកូអរបោបន 

 
ផចិត 

 

 
អ័កសទទឹង 

 
កំណំុ 

 
កំពួល 

 
សមីោរ 
សតង់ោ 

 
ោសីុមតូត 

 
 0,0  

 
បៅបលើអ័កស
ោប់សីុស 

 

 
 ,0c និង
 ,0c  

 
 ,0a និង
 ,0a  

 
2 2

2 2
1

x y

a b
   

2 2 2c a b   

 
b

y x
a

 និង
b

y x
a

   

 
 0,0  

 

 
បៅបលើអ័កស
អរបោបន 

 

 
 0,c និង
 0, c  

 
 0,a និង
 0, a  

 
2 2

2 2
1

y x

a b
   

2 2 2c a b   

 
a

y x
b

 និង
a

y x
b

   
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     ខ.សមីោរសតង់ោននអីុដពបូលដដលមានផចិតខុសពីគល់អ័កសកូអរបោបន 

ផចិត អ័កស
ទទឹង 

កំណំុ កំពួល សមីោរសតង់ោ ោសីុមតូត 

 
 ,h k  

ស្រសប
នឹងអ័កស
ោប់សីុ
ស 

 ,h c k

និង
 ,h c k  

 ,h a k

និង
 ,h a k  

   
2 2

2 2
1

x h y k

a b

 
   

2 2 2c a b   

 
b

y k x h
a

  

និង

 
b

y k x h
a

    

 
 ,h k  

ស្រសប
នឹងអ័កស
អរបោ
បន 

 ,h k c

និង
 ,h k c  

 ,h k a

និង
 ,h k a  

   
2 2

2 2
1

y k x h

a b

 
   

2 2 2c a b   

 
a

y k x h
b

  

និង

 
a

y k x h
b

    

 

II.លំហាត្់គំ ូ 
   1.រកសមីោរសតងោរនន 

      បា រា បូល ដដលមាន 

      កំណំុត្តង់ចំណុច  0, 1F   

      និងប ទ ត់ត្បាប់ ទិស 1y  ។ 

      ចបមលើយ  

      កំណំុF សថិតបៅបលើ 

      អ័កសអរបោ បនប ោះអ័កស 

      ឆលុោះជាអ័កសអរបោបន។  បោយកំពូលសថតិបៅបលើអ័កសឆលុោះនិងជាចំណុច កណ្ដត លរវាងកំណំុនិង 

      ចំនុចត្បសពវរវាង ប ទ ត់ត្បាប់ទិសនិងអ័កសឆលុោះដដលចំណុចបនោះមានកូអរបោបន  0,1 ។ 
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     បយើងបានកំពូលជាគល់ អ័កសកូអរបោបន ដូបចនោះបា រា បូល មានសមីោរ 2 4x py , 

        0, 0, 1 1F p F p      បយើងបាន 2 4x y  បា រា បូលោត់តាមចំណុច 

        2, 1 ; 2, 1    ។ 

  2.បា រា បូលមួយមានកំពូលបៅត្តង់ចំណុច  0,0O និងកំណំុF សថតិបៅបលើអ័កសោប់សីុស។ 

 ក.រកសមីោរសតង់ោននបា រា បូលបបើវាោត់តាមចំណុច  8,8A ។ 

 ខ.រកតនមលនន 1x បបើចំណុច  1, 4B x  សថតិបៅបលើបា រា បូល។ 

    ចបមលើយ 

    ក.បា រា បូលមានកំពូល  0,0O  

         និងកំណំុសថតិបៅបលើអ័កស 

        ោប់សីុសប ោះ អ័កសោប់សីុស 

         ជាអ័កសឆលុោះននបា រា បូល។  

         សមីោរននបា រា បូលមាន 

         រាង 2 4y px ,  8,8A បៅ 

         បលើបា រា បូលបយើងបាន 

        28 4 8 2p p      

        ដូបចនោះ សមីោរសតងោរននបា រា បូលគឺ 

         2 8y x  ,    : ,0 2,0F p   

       ខ.រកតនមលនន 1x  

           1, 4B x  បៅបលើបា រា បូលដដលមានសមីោរ  
22

1 18 4 8y x x    ឬ 1 2x   
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    3.រកសមីោរសតង់ោននបា រា បូលដដលមានកំពូល  2,1 និង កំណំុត្តង់ចំណុច 4,1  

        ចបមលើយ 

        អ័កសឆលុោះននបា រា បូល 

        ជាអ័កសបដក (កំពូលនិង 

        កំណំុមានអ័របោបនដូចគាន )  

        បយើងបត្បើសមីោរ : 

          
2

4y k p x h    

 កំពូល    : , 2,1 2, 1V h k h k     

 កំណំុ    : , 4,1 4F h p k h p      

          ឬ 2p   

 សមីោរសតង់ោរននបា រា បូលបនោះគឺ 

    
2

1 8 2y x    

 សមីោរប ទ ត់ត្បាប់ទិស 0x h p    

  4.រកកូអ័របោបនកំពូល កំណំុ និង សមីោរប ទ ត់ត្បាប់ទិសននបា រា បូលដដលមានសមីោរ 

          
2

1 4 3x y   ។ 

       ចបមលើយ 

       សមីោរបនោះមានរាង :     
2

4x h p y k    ដដលមានកំណំុមានកូ អរបោបន  ,h k p  

       កំពូល  ,h k និងប ទ ត់  ត្បាប់ទិសមានសមីោរ y k p  បោយបត្បៀបបធៀប 

          
2

1 4 3x y   និងសមីោរខាង បលើបយើងបាន 1, 3, 1h k p    
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      កូអរបោបនកំពូល 

         , 1,3h k        

      កូអរបោបនកំណំុ  

         , 1,4h k p   

      សមីោរប ទ ត់ត្បាប់ទិស 

      3 1 2y k p      

  

 

   5. រកសមីោរសតង់ោននបអលីបដដលមានកំណំុមួយជាចំណុច 1,0 និង 

       ចំណុចកំពូលពីរបៅត្តង់ចំណុចពីរបៅត្តង់ចំណុច  2,0 និង  2,0 រចួសង់បអលីបប ោះ។ 

       ចបមលើយ 

      បោយកំពូលជា 

      ចំណុច 2,0  និង  2,0  

      ប ោះផចិតននបអលីបគឺ 

      គល់អ័កស  0,0O ប ើយ 

      អ័កសធំជាអ័កសោប់សីុស។ 

        

   

,0 2,0 2

,0 1,0 1

a a

c c

  

  
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      2 2 2c a b  ឬ 2 2 2 4 1 3b a c      

      បអលីបមានសមីោរ : 

      
2 2

2 2
1

x y

a b
 

 
ឬ 

2 2

1
4 3

x y
   

  6.បគបោយសមីោរ  2 236 4 36x y   

     ក. បង្ហា ញថាសមីោរបនោះជាសមីោរបអលីប។ រកត្បដវងអ័កសធំ,អ័កសតូច,កូអរបោបនននកំពូល 

          ទំាងពីរ និង កូអរបោបនននកំណំុទំាងពីរននបអលីប។ 

     ខ. សង់បអលីបប ោះ។ 

     ចបមលើយ 

     ក. បយើងដចកអងគទំាងពីរននសមីោរបោយ36  

       បយើងបាន 
2 236 4

1
36 36

x y
  ឬ 

2 2

2 2
1

1 3

x y
     វាមានរាង  

2 2

2 2
1

x y

b a
  ,  0a b   

       ជាសមីោរបអលីប ដដលមានផចិតជាគល់ អ័កសកូអរបោបន និងមានអ័កសធំបៅបលើអ័កស អរបោ 

      បន។  តាមសមីោរបនោះ បយើងទាញបាន  3a    និង  1b   អ័កសធំត្បដវង 2 2 3 6a     

      និង អ័កស តូចត្បដវង 2 2 1 2b                     ខ.សង់បអលីបសមីោរ 2 236 4 36x y   

      កំពូល  ទំាងពីរមាន កូអរបោបន  

      0,3  និង  0, 3  បយើងបាន  

       2 2 2 2 23 1 8c a b         
       2 2c  ,    កំណំុទំាងពីរ 

       មានកូអរបោបន  0,2 2   

       និង  0, 2 2     
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   7. រកសមីោរននបអលីបដដលមានកំពូលទំាងពីរជាចំណុច  3,2  និង  5,2 និង មាន 

      អ័កសតូចត្បដវង  4  ឯកតា។ 

      ចបមលើយ 

      កំពូលទំាងពីរសថតិបៅ 

      បលើបលង់បដកប ោះបអលីប 

      មានសមីោរសតង់ោ 

        
2 2

2 2
1

x h y k

a b

 
     

      បោយផចិតននបអលីបជា 

      ចំណុចកណ្ដត លននអងកត់ 

      ភាជ ប់កំពូលទំាងពីរប ោះបគបានកូអរបោបនននផចិតបអលីប : 

       5 3 2 2
,

2 2
h k
   

  
   

ឬ  1, 2h k   

      ត្បដវងអ័កសធំ             
2 2 22 5 3 2 2 8 8a         

      ត្បដវងអ័កសតូច      2 4 2b b    

      ដូបចនោះ សមីោរសតង់ោននបអលីបគឺ    
2 2

2 2

1 2
1

4 2

x y 
 

 
ឬ    

2 2
1 2

1
16 4

x y 
   

    8. បគមានសមីោរ  2 24 16x y     

       ក. បង្ហា ញថាសមីោរបនោះជាសមីោរអីុដពបូល។ 

        កំណត់កូអរបោបនកំពូល និង កូអរបោបនកំណំុ។ 

       ខ. រកោសីុមតូត។ 

       គ.សង់អីុដពបូល។ 
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      ចបមលើយ  

      ក.បគមាន 2 24 16x y  បយើងដចកអងគទំាងពីរបោយ16  

      បយើងបាន  
2 24

1
16 16

x y
    ឬ 

2 2

2 2
1

4 2

x y
   

      បយើងបាន     4, 2a b   

      កូអរបោបនកំពូលទំាងពីរគឺ  4,0 និង  4,0  

      2 2 2 16 4 20c a b     បយើងបាន   20 2 5c    

      កូអរបោបនននកំណំុទំាងពីរគឺ   2 5,0 និង  2 5,0  

     ខ.សមីោរោសីុមតូត 

 b
y x

a
  និង b

y x
a

     

 ដូបចនោះ 1

2
y x  និង 1

2
y x   

     គ.សង់អីុដពបូល 

        បដើមបសីង់អីុដពបូលបគ 

        បៅកំពូល និង គូសចតុ 

        បោណដកងដដលមាន 

        បបណ្ដត យ 8ឯកតា 

        និងទទឹងត្បដវង4ឯកតាប ើយផចិតបៅគល់អ័កសកូអរបោបន។ រចួបយើងគូសោសីុមតូតបោយ 

        ប ល យអងកត់ត្ទងូននចតុបោណដកងបនោះ។ រចួបយើងគូសអីុដពបូល 

  

 



49 
 

   9.បគបោយសមីោរ     2 216 4 36y x     

      ក.បង្ហា ញថាសមីោរបនោះជាសមីោរអីុដពបូល។  

          កំណត់កូអរបោបនននកំពូល និង កំណំុរបស់អីុដពបូល។ 

      ខ.រកសមីោរោសីុមតូតននអីុដពបូល។ 

      គ.សង់អីុដពបូលប ោះ។ 

      ចបមលើយ 

      ក.បយើងដចកអងគទំាងពីរននសមីោរ 2 216 4 36y x   បោយ36  

          បយើងបាន  
2 216 4

1
36 36

y x
   ឬ 

2 24
1

9 9

y x
   ឬ 

2 2

2 2
1

33

2

y x
 

 
 
 

 

          ដូបចនោះវាមានរាង  
2 2

2 2
1

y x

a b
   ដដលជាសមីោរអីុដពបូលមានអ័កសទទឹងបៅបលើអ័កស 

          អរបោបន  បយើងបាន  3
, 3

2
a b     កូអរបោបនកំពូលទំាងពីរគឺ 3

0,
2

 
 
 

 និង 3
0,

2

 
 

 
 

         
2

2 2 2 23 9 45 9
3 9 5

2 4 4 4
c a b

 
         

 
 

          3
5

2
c    កូអរបោបនននកំណំុគឺ 3

0, 5
2

 
 
 

 និង 3
0, 5

2

 
 

 
 

     ខ.សមីោរោសីុមតូត       
3

12

3 2

a
y x x x

b
     ឬ  1

2
y x  

            
3

12

3 2

a
y x x x

b
       ឬ 1

2
y x   
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     គ.បដើមបសីង់អីុដពបូល 

         បយើងបៅកំពូលប ើយ 

         គូសចតុបោណដកង 

         ដដលមានបបណ្ដត យ 

        6 ឯកតា និង ទទឹង 

        3ឯកតាប ើយមាន 

        ផចិតបៅគល់អ័កសកូអរ 

        បោបន។គូសអងកត់ត្ទងូ 

        និង ប ល យអងកត់ត្ទងូទំាងពីរបយើងបានោសីុម តូតទំាងពីររបស់អីុដពបូលប ោះ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 


